MT11210 Hafaliadau Differol — Taflen Ymarfer 1 — Datrysiadau

d
1.(i) % = sin 27 — €**

y = /Sin 2xdr — /egwdx + A (lle mae A yn gysonyn mympwyol)

1 1
y = -3 cos 2x — 563““" + A yw'r datrysiad cyffredinol.
d
1.(ii) d—i = cot 4z

4
y = /cot drdr+ A= / Cf)s Tdrt A (Ile mae A yn gysonyn mympwyol)

sin 4x
Lo f'(@)
= = —In|sindz|+ A anfod/ dr =1In|f(x
y . | (8 (o) [f(x)])

yw'r datrysiad cyffredinol.

dy 5
1. =2 =

(i) dr ~ (z+3)(z—2)

A B
Mae @ 3)5(:(; .y = 713 + P ar gyfer rhyw gysonion A, B
A(x — 2)+ B(x + 3)
(x4 3)(x —2)

Mae hafalu'r rhifiadur yn rhoi 5 = A(z —2)+ B(z + 3)

Rhowch z =2 : 5=5B = B=1.
Rhowch 2 =—-3: 5 =-5A=A=—1.

dx 4+ C  (lle mae C' yn gysonyn mympwyol)

5
vy = /(g;+3)(g;—2)

1 1
= dr — d
/:17—237 /:B+3 z+C

= Inlz—2[-Injz+3|+InD (C=InD)

—2
y = In (D L ) yw'r datrysiad cyffredinol.
r+3
, dy T+ 2
1. ==
(iv) de  z(x+1)2
T+ 2 A B .
Mae Py = - + ] + CESIE ar gyfer rhyw gysonion A, B, C

A(x+1)*+ Bz(z+ 1)+ Cz
z(r +1)?
Mae hafalu'r rhifiaduron yn rhoi z+2 = A(x+1)*+ Ba(z + 1)+ Cx




Rhowch x =—-1: 1=-C=C=-1.
Rhowchz =0 : 2=A = A=2.
Cymbharu cyfernodauo 22 : 0 = A+ B = B = —2.

2 2 1
y = /de — / s 1da: —/mdas+D (lle mae D yn gysonyn mympwyol)

1
= 21n]x|—2ln]a:+1]+?+D
T

2
1
y = In ( L ) + — + D yw'r datrysiad cyffredinol.

dy 2
dr  9cos?2zx — sin? 2z

1.(v)

dt
Boed i t = tan 2z felly mae e = 2sec? 2. Yna mae
T

e
= x
y 9 cos? 2 — sin? 2z
2
— d
/ cos?(9 — tan? 2x) ’
/ 2sec? 2x q
= —— dx
9 — tan®2x
1 dt
= —d
/ 9 —t2dx .

1
= dt
/9—t2

1 A B
Mae o_p2 ~ 3.4 + 371 ar gyfer rhyw gysonion A, B
AB+t)+ BB —1)

9—t2
Mae hafalu'r rhifiaduron yn rhoi 1 = A(3+1t)+ B(3—1)

Rhowcht=3 : 1=64A =1=6A
Rhowcht=-3;: 1=6B=1=6068B

1 1 1 1
Felly mae y = 63 dt + G / 31 dt + C lle mae C yn gysonyn mympwyol

1 1
= —éln]3—tl+gln\3+t\+lnD (C=InD)

3+ tan?2
, - m{D‘ﬂ

1
6
3 — tan 2z } yw'r datrysiad cyffredinol.



1.(vi) Z—i =zln(z+1)* (x> -1)

d
Felly mae d_y =2xIn(z + 1), gan fod z +1 > 0.
T

Integru fesul rhan: y = (In(x + 1))(2?) — /(x2) ( ) dr+ A (A cysonyn mympwyol)

_ x21n(x+1)—/{

1
= 132111(3:—}—1)—§x2—|—x—ln(x—|—1)+A

x+1

1
1} dr + A trwy ffracsiynau rhannol
x

1
y = (2*°=1Dn(z+1) - 5952 +x+ A yw'r datrysiad cyffredinol.

2. (i) Trefn un, gradd un, llinol.

(ii) Trefn dau, gradd pedwar, aflinol.
(iii) Trefn tri, gradd un, llinol.

(iv) Trefn dau, gradd un, aflinol.

(v) Trefn dau, gradd un, llinol.

(vi) Tefn pump, gradd pedwar, aflinol.
(vii) Trefn un, gradd un, llinol.

(viii) Trefn un, gradd un, aflinol.

d
3.(1) Sin:c—dy = ycosx + cosx, o wybod fod y(%ﬂ) ——
x

Mae ad-drefnu yn rhoi sin xi— = (y+ 1) cosz. Mae gwahanu'r newidynnau ac integru yn rhoi

= cotzdr+ A (A cysonyn mympwyol
/ sr1 / (A cysonyn mympwyol)
ln]y—|—1| = In|sinz|+ A
Therefore, y = Bsinx — 1, lle mae B yn gysonyn mympwyol, yw'r datrysiad cyffredinol.

Mae defnyddio'r amodau ffin yn rhoi:

3 3
—2:y(§):Bsin§—1:—B—1:>B:1

Felly, y = sinz — 1 yw'r datrysiad penodol.

d
3.(ii) z*(y* + 1)d_za/: —y* =0, o wybod fod y(2) = 1.
v+ 1 dy

Mae ad-drefnu yn rhoi

o e S Mae integru yn rhoi:
Yy r

1 1
/{1 + E} dy = /de—i—A lle mae A yn gysonyn mympwyol

1 1
y——- = ——+A4
y x
1 1 , : .
y——+— = A yw'r datrysiad cyffredinol.



Mae defnyddio’r amod ffin y(2) = 1 yn rhoi:

1 1 1
A=1-=4-=_,
1+2 2

Felly, y datrysiad penodol yw y — i +1i=1

dy 1
de  (y+2)(y—3)
dy 1

Mae ad-drefnu yn rhoi, (y + 2)(y — 3)@ 27 + 3

3.(iii) (2x + 3) , 0 wybod fod y(—2) = 1.

. Mae integru yn rhoi:

1
/(y +2)(y—3)dy = / w13 dr + A lle mae A yn gysonyn mywmpwyol
x

1
/{yQ—y—G} dy = 51n]2x+3|+A

1 1 1
gyg — 53/2 —6y = 3 In|2x + 3|+ A yw'r datrysiad cyffredinol.

Mae defnyddio’r amod ffin y(—2) = 1 yn rhoi:

11 1 37
C L _G=-ln|-1|+A A= 20
5 5 O0=3hl-ll+4 = 6

Felly, y datrysiad penodol yw

1, 1, 1 37
S — 2y —6y==In|2z+3| — ==
Y 5y 6y 2n\l’+! 6



